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1 करोड़ तक की पHूण संìयाएँ :  
➢ हम जानते ह0  कि किसी संìया िो लिखने िे लिए 10 अंिा&  िा गणित म&  ĸयोग किया जाता है और ये 10 अंि ननýन 

ĸिार से ह0  - 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 । 
➢ संìया - किसी भी संìया िो लिखने िे लिए हम दाय¦ ओर से बाय¦ ओर से लिखते ह0  –  
उदाहरH के लिए  - 12406892  
शबदा&  मे – एि िरोड़ चौबीस िाख छ: हजार आठ सौ बानवे  
दस िरोड़ िरोड़ दस िाख  िाख  हजार  सैिड़ा  दहाई   ईिाई   
1  2  4  0  6  8  9  2  

उदाहरH :  
28800 का निǳपH :  
➢ अंिा&  मे - 28800  
➢ शबदा&  मे - अठाई स हजार आठ सौ  
➢ कवăताररत ǳप – 20000+8000+800+0+0  
दस हजार  हजार  सैकड़ा  दहाईण  ईकाईण  
2  8  8  0 0  
2 x 10000 8 x 1000 8 x 100 0 x 10 0 x 1  
20000 8000 800 0 0 

सबसे बड़ी संìया  
सबसे बड£ संìया एक जोडने पर ĸाùत संìया 
एक अंक की = 9 9 + 1 = 10 दस 

दो अका&  की = 99 99 + 1 = 100 एक सौ 
तीन अंिा&  िी = 999  999 + 1 = 1000 एक हजार 
चार अंका&  की = 9999 9999 + 1 = 10,000 दस हजार 
पाh च अंका&  की = 99999 99999 + 1 = 1,00,000 एक लाख 

छः अंका&  की = 999999 999999 + 1 = 10,00,000 दस लाख 

सात अंका&  की = 9999999 9999999 + 1 = 1,00,00,000 एक करोड 

 

CHAPTER

 

संìया का सामाøय पररचय 1
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एक से एक करोड तक की संìयाओ&  का Īम ननýनललखखत सारणी के अनुसार होता है 

करोड लाख हजार इकाइ  
एक करोड दस लाख लाख दस हजार हजार सैकडा दहाइ  इकाइ  1,00,00,000 10,00,000 1,00,000 10,000 1,000 100 10 1 

संìया पǁनत के ĸकार :  
➢ देवनागरी संìया पǁति : अपने देश म&  ĸाचीन काल से यह संìया पǁनत ĸचललत है। इसम&  ०, १ , २, ३, ४, ५, ६, ७, 

८, ९ दस अंक ह0। इस संìया पǁनत म&  शूøय तथा ăथानीय मान की विशेषता होने से इन दस अंका&  के ĸयोग से कोइ  भी 
संìया सरलता से ललख सकते ह0। 

➢ रोमन संìया पǁति : संìया लेखन हेतु रोमन संìया ĸणाली भी ĸाचीन काल से ĸचललत है। बǷत सी घडडया&  के डायला&  
म&  रोमन संìया चचǛ देखने को ममलते ह0। रोमन संìयांकन ĸणाली म&  सात मलू ĸतीक ह0। ۷ (एक), ܄ (पाh च), ܆ (दस), ۺ (पचास), ۱ (एक सौ), ۲ (पाh च सौ), ۻ (एक हजार) 

इøह¦ चचǛा&  की सहायता से संìया लेखन वकया जाता है। I, X, C, M की पुनरािृPि की जाती है वकøतु वकसी भी चचǛ की 
लगातार तीन से अमिक बार पुनरािृPि नह¦ की जाती है। 
उदाहरण 1: IX = 10 − 1 = 9 

X (दस) के बाय&  I (एक) का चचǛ ललखा है अथा त् दस म&  से एक कम। अतः IX (नौ) ललखा गया है। 
उदाहरण 2: XI = 10 + 1 = 11 

X (दस) के दाय&  I (एक) का चचǛ ललखा है अथा त् दस से एक अमिक। अतः XI (íयारह) ललखा गया है। 
➢ हहøू-अरेबिक संìयांक पǁनत: इस संìया पǁनत म&  0,1,2,3,4,5,6,7, 8,9 यह कुल दस अंक ह0। इसम&  ĸयुëत अंकाै 

की उõपॲि भारि म&  Ƿइ । भारत से अरब होते Ƿए ये अंक िीरे-िीरे यूरोप पǷंचे। यरूोबपयाै ने इøहै अरिी अंक कहा 
ëया& वक उøह&  ये अंक अरवबया&  से ममले वकøतु ăियं अरि के लोगाै ने इøहै हहøू अंक कहा। इस ĸकार यह संìया पǁनत 
हहøू अरेबिक संìया पǁति कहलाती है।  
✓ संìयाकाै को ăथानीयमान िाललका म&  ललखने की ĸणाली की खोज भारि म&  Ƿइ । शूøय की खोज के बारे म&  

एेनतहालसक तöय यह ĸकट करते ह0  वक इ सिी सन् के बǷत पहले से भारतीय शूøय के बारे म&  जानते थे। 
✓ शूøय तथा ăथानीयमान इस संìया पǁनत की विशेषता है।  
✓ इनकी सहायता से इस दस अंका&  की सहायता से कोइ  भी संìया सरलता से ललखी जा सकती है। 

देिनागर£ संìया पǁनत १ २ ३ ४ ५ ६ ७ ८ ९ 

रोमन संìया पǁनत I II III IV V VI VII VIII IX 

डहøू -अरेवबक संìया पǁनत 1 2 3 4 5 6 7 8 9 
 

देिनागर£ संìया पǁनत १० २० ३० ४० ५० ६० ७० ८० ९० १०० 

रोमन संìया पǁनत X XX XXX XL L LX LXX LXXX XC C 

डहøू  अरेवबक संìया पǁनत 10 20 30 40 50 60 70 80 90 100 
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देिनागर£ संìया पǁनत १ ५ १० ५० १०० ५०० १००० 

रोमन संìया पǁनत I V X L C D M 

डहøू  अरेवबक संìया पǁनत 1 5 10 50 100 500 1000 

संìयाओं का निकटम माि : 
सामाøयत: तो संìयाआ&  िा ĸăतुतीिरि या िेखन सही संìया िे मा÷यम से िरते ह0  परंतु िभी िभी हमे वाăतकवि संìया 
या सही मान न पता होने पे संìया िे िगभग मान िा आििन िरते ह0  । ईस Văिनत मे हम दी गई  संìया िा आवāयितानुसार 
दस, सौ या हजार िे ननिटम िर िेते ह0  ।  
उदाहरण :  संìया 4256 के ननकटतम ननकटन कीलजए 

यह संìया 4250 और 4260 के म÷य है। 
यह संìया 4250 की अपे\ा 4260 के अमिक ननकट है। (4256 − 4250 = 6,4260 − 4256 = 4) 

अतः 4256 दस के ननकटतम ननकटन 4260 है। 
इसी ĸकार 100 के ननकटतम ननकटन के ललये 4256 , संìया 4200 और 4300 के म÷य है (4256 − 4200 = 56,4300 − 4256 = 44) 

अतः यह संìया 4300 के अमिक ननकट है। 
इसी संìया को हजार के ननकटतम ननकटन देखने के ललये यह संìया 4000 और 5000 के म÷य है और संìया 4000 के 
अमिक ननकट है। (4256 − 4000 = 256,5000 − 4256 = 744) 

अतः हम कह सकते ह0  वक संìया 4256 का  
दस के ननकटतम म&  मान है = 4260 

सौ के ननकटतम म&  मान है = 4300 

हजार के ननकटतम म&  मान है = 4000 

याद रखिे योíय बातं :  
1. यदद ईिाई  िे ăिान िा अंि 5 से छोटा है तो हम संìया िा ननिटन नीचे िी ओर िरते ह0  ईसिे लिये दहाई  िे अंि 

िो जया0  िा तया0  लिख िर ई िाई  िे ăिान पर शूøय िगा देते ह0। 

2. यदद ई िाई  िे ăिान िा अंि 5 या 5 से बड़ा है तो दहाई  िे अंि म&  एि जोड़िर लिखते ह0  तिा ई िाई  िे ăिान पर 
शूøय लिखते ह0। 

3. ईसी ĸिार दहाई  िे अंि तिा सैिड़े िे अंिा&  िे आधार पर दहाई  व सैिड़े िे अंिा&  िो भी लिखते ह0। 

िोट : किसी भी बड़ी संìया िो लिखते समय अिग अिग खंडा&  िे लिए अÿप कवराम िा ĸयोग िरते ह0  । अÿप कवराम 
संìया मे दाय&  से बाएँ िी तरफ िगाते ह0  ।  
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संìया का ăथािीय माि :  
➢ किसी संìया मे ĸतयेि ăिान िे संगत अंि िा मान अिग – अिग होता ह0  ईसे अंि िा ăिानीय मान िहते ह0  ।  

या 
➢ किसी संìया िा मान लजस ăिान िे िारि होता ह0 , वह उसिा ăिानीय मान िहिाता ह0  ।  
उदाहरH :  
1. संìया 3477 म&  दोना&  7 के ăथानीयमान ^ात करो। 

हल - 3477 = 3000 + 400 + 70 + 7 

अतः दाडहनी ओर से 

पहले 7 का ăथानीय मान = 7 

ूसरे 7 का ăथानीय मान = 70 

2. 3477 म&  3,4,7 अंका&  का ăथानीय मान ^ात करो। 
दाडहनी ओर से 

पहले 7 का ăथानीय मान = 7 

ूसरे 7 का ăथानीय मान = 70 

4 का ăथानीय मान = 400 

3 का ăथानीय मान = 3000 

अंकां का ăथािीय माि :  
➢ ईिाई  अंि िा ăिानीय मान = ईिाई  िा अंि x 1  
➢ दहाई  अंि िा ăिानीय मान = दहाई  िा अंि x 10  
➢ सैिड़ा अंि िा ăिानीय मान = सैिड़ा िा अंि x 100  
➢ हजार अंि िा ăिानीय मान = हजार िा अंि x 1000  
ăथानिक माि की विशेषताएँ 

➢ एि अंिीय संìया िा ăिाननि मान वही होता है जो उसिा face value होता है। 
➢ जैसे-जैसे हम बाई ं  ओर बåते ह0 , ăिाननि मान 10 गुना होता जाता है। 
➢ 0 िा ăिाननि मान हमेशा 0 ही होता है, चाहे वह िह¦ भी हो। 
➢ उदाहरि: 2,345 म&  3 (स0िड़ा) िा ăिाननि मान 10 गुना है 4 (दहाई ) िे ăिाननि मान िा। 

भारतीय अंकीय ĸHािी (Indian Number System) 

उदाहरि: संìया 31,204 म& : 
3 → दस हजार ăिान पर → 3 × 10,000 = 30,000 

1 → हजार ăिान पर → 1 × 1,000 = 1,000 

2 → स0िड़ा ăिान पर → 2 × 100 = 200 
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0 → दहाई  ăिान पर → 0 × 10 = 0 

4 → ईिाई  ăिान पर → 4 × 1 = 4 

महõिपHूण बात: यदद िोई  अंि 0 हो तब भी उसिा ăिाननि मान उसिी Văिनत पर ननभ र िरता है। 

उदाहरि: संìया 13,10,46,914 

चाटण अिसुार विभाजि: 
दस करोड़ एक करोड़ दस िाख एक िाख दस हजार हजार सळकड़ा दहाईण ईकाईण 
1 3 1 0 4 6 9 1 4 

शबदां मं: तेरह िरोड़ दस िाख छछयालिस हजार नौ सौ चौदह। 
संरचिा: 
➢ पहिा वग : ईिाई , दहाई , स0िड़ा 
➢ ǰसरा वग : हजार, दस हजार 
➢ तीसरा वग : िाख, दस िाख 

➢ चौिा वग : िरोड़, दस िरोड़ 

दशमिि संìयाएँ भारतीय ĸHािी मं 

उदाहरि: 45.789 म& : 
7 → दशांश ăिान → 7 × 0.1 = 0.7 

8 → शतांश ăिान → 8 × 0.01 = 0.08 

9 → सहă्ांश ăिान → 9 × 0.001 = 0.009 

अंतराणǕर ीय ăथानिक माि ĸHािी (International Place Value System) 

ईसम&  संìयाएँ अøतराि या छोटे भाग (Periods) म&  कवभालजत होती ह0 : ones, thousands, millions। 
उदाहरH: 987,654,321 

चाटण: 
Hundred 
Million 

Ten 
Million 

Millions Hundred 
Thousand 

Ten 
Thousand 

Thousands Hundreds Tens Ones 

9 8 7 6 5 4 3 2 1 

शबदां मं: Nine hundred eighty-seven million, six hundred fifty-four thousand, three 
hundred twenty-one 

विăताररत ǳप मं: = (9×100,000,000) + (8×10,000,000) +... + (1×1) 

जातीय माि   
➢ किसी भी अंि िा अपना शुǁ मान/वाăतकवि मान ही उसिा जातीय मान ह0। 

जैसे - 89692 म&  8 व 6 िा जातीय मान बताईए - 
8 िा शुǁ मान 8 ही है यही उसिा जातीय मान है। 
6 िा जातीय मान 6 ही है। 
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ăथािीय माि ि जातीय माि मं अøतर - 
उदाहरि - संìया 96259 म&  6 िे ăिानीय व जातीय मान म&  अøतर बताईए। 
हि - सबसे पहिे तालििा बनाईय&  
दस हजार  हजार  सैिड़ा  दहाई   ईिाई   
9  6  2  5  9  

6 िा ăिानीय मान = 6×1000 = 6000 

6 िा जातीय मान = 6 

अतः 6 िे ăिानीय मान व जातीय मान म&  अøतर = 6000 - 6 = 5994 

ăथािीय मािो का योगफि 

उदाहरि - संìया 106295 म&  6, 2, 5 िे ăिानीय मान िा योगफि ëया होगा ? 

हि - 
6 िा ăिानीय मान = 6×1000 = 6000 

2 िा ăिानीय मान = 2×100 = 200 

5 िा ăिानीय मान = 5×1= 5 

अतः तीना&  िे ăिानीय मान िा योगफि = 6000 + 200 +5 = 6205 

ăथािीय मािां का गHुिफि 

Q.1. संìया 60321045 म&  3,4 तथा 5 के ăथानीय माना&  का गुणनफल बराबर है। 
(a) 60 

(b) 900 

(c) 60000000 

(d) 1200000 

Ans. संìया की ताललका बनाइए। 
करोड दस लाख लाख दस हजार हजार सैकडा दहाइ  इकाइ  
6 0 3 2 1 0 4 5 

3 का ăथानीय मान = 3 × 100000 = 300000 

4 का ăथानीय मान = 4 × 10 = 40 

5 का ăथानीय मान = 5 × 1 = 5 

अतः तीना&  का गुणनफल = 300000 × 40 × 5 = 60,000,000 

दशमलव संìयाओै का ăथानीय मान 

हजार सैकडा दहाइ  इकाइ  दशमलि दसिाh  भाग सौिाh  भाग हजारिाh  भाग 

अंक × 1000 अंक × 100 अंक × 10 अंक × 1 ∙ 110 
1/100 1/1000 
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उदाहरण - संìया 28.329 का ăथानीय मान ललखखए 

हल - 
दहाइ  डकाइ  दशमलि दसिाh  भाग सौिाh  भाग हजाखाh  भाग 

2 8 ∙ 3 2 9 

2 का ăथानीय मान = 2 × 10 = 20 

8 का ăथायी मान = 8 × 1 = 8 

3 का ăथायी मान = 3 × 110 = 310 

2 का ăथानीय मान = 2 × 1100 = 2100 

9 का ăथानीय मान = 9 × 11000 = 91000 

उपयूूëि उदा. का बवăिाररि ǳप ललखिए। 
उदाहरण - संìया 28.329 का विăताररत ǳप ? 

हल −20 + 8 + 310 + 2100 + 91000 

संìयाओै मै िलुना 
हम संìयाओ&  की तलुना उनके छोटे, बडे से करते ह0। 
यह हम दो ĸकार से करते ह0  - 
1. ओरोही Īम - ड्सम&  संìयाएh  छोटे से बडे के Īम म&  बåती ह0  इसे ओरोही Īम कहा जाता ह0। 

उदाहरण - संìयाओ&  492, 496, 312, 981 

201. 204. 106. 196 को ओरोही Īम म&  ललखखए ? 

हल - ओरोही Īम - छोटे से बडा Īम 

106, 196, 201, 204, 312, 492, 496, 981 

2. अवरोही Īम - संìयाएh  डसम&  बडे से छोटे की तरफ बåती जाती ह0। डसे अिरोही Īम कहते ह0। 
उदाहरण - संìयाओ&  9424, 9892, 9812, 9622, 8922,9629 को अिरोही Īम म&  दशा डय&  ? 

(a) 9892, 8922, 9629, 9424, 9812, 9622 

(b) 9892, 9812, 9629, 9622, 9424, 8922 

(c) 9892, 9812, 9629, 8922, 9622, 9424 

(d) 9892, 9629, 9812, 9622, 9424, 8922 

हल - (b) 

दशमलव संìयाओै का ओरोही व अवरोही Īम 

1. उदाहरण - संìयाओ 48.92, 48.62, 49.23 ि 48.91 को अिरोही Īम म&  ललखखए ? 

हल - 49.23, 48.92, 48.91, 48.62 

हम ईस ĸिार िे ĸǑा&  िो हि िरते समय दशमिव िे पहिे वािी संìया िो देखिर व दशमिव िे पहिे समान संìया 
होने पर बाद वािी संìया िो देखिर हि िर& गे। 
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2. उदाहरि - संìयाआ&  191.92, 191.91, 181.68, 191. 99 िो अरोही Īम म&  लिखखए ? 

हि – 181.68, 191.91, 191.92, 191.99 

मौलिक अंकगणHतीय संवियाएँ  
➢ गणितीय संकĪया से आशय ह0 , संìयाआ&  पर संकĪयाएँ िरना जैसे जोड़ना, घटाना, गुिा िरना या भाग देना ।  
➢ ईन सभी संकĪयाआ&  िो गणित िी मूिभूत संकĪया िहते ह0  और ईनिा उपयोग गणितीय समăयाआ&  िो हि िरने िे 

लिए किया जाता ह0  ।  
➢ गणित मे, संकĪयाएँ एि ĸकĪया या िाय  है जो एि या एि से अछधि संìयाआ&  पर िागू होती ह0  ताकि एि पररिाम 

ĸाùत किया जा सिे ।  
➢ ईसम&  मुìयतः चार मिूभूत संकĪयाएँ शाछमि होती ह0 : 
1. योग (Addition) 

2. घटाि (Subtraction) 

3. गHुा (Multiplication) 

4. भाग (Division) 

1. जोड़ (Addition) 

पररभाषा:जब दो या दो से अछधि संìयाआ&  िो छमिाया जाता है, तो यह जोड़ िहिाता है। ईसे ‘+’ चचøह से दशा या 
जाता है। 
नियम: 
✓ यह दशमिव, लभǊ, वाăतकवि और सTýमŀ संìयाआ&  पर िागू होता है। 
✓ यदद 0 िो किसी संìया म&  जोड़ा जाए, तो पररिाम वही संìया होती है। 
उदाहरH: 0 + 7 = 7 

✓ किसी संìया और उसिे कवपरीत (opposite) िो जोड़ने पर पररिाम 0 होता है। ईसे विपरीत तõि (inverse 
element) िहते ह0। 

उदाहरH: 4 + (–4) = 0 

2. घटाि (Subtraction) 

पररभाषा:जब किसी संìया से ǰसरी संìया घटाई  जाती है, तो उसे घटाि िहते ह0। ईसे ‘–’ चचøह से दशा या जाता है। 
नियम: 
✓ यदद िघुतम संìया िो बड़ी संìया से घटाया जाए, तो उƻर धनाõमि होगा। 
✓ यदद बड़ी संìया िो छोटी से घटाया जाए, तो उƻर ऋिाõमि होगा। 
उदाहरH: 
8 – 2 = 6 

2 – 8 = –6 
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3. गHुा (Multiplication) 

पररभाषा:गुिा म&  दो संìयाआ&  (गुिि और गुिनखंड) िो छमिािर एि गुिनफि ĸाùत किया जाता है। ईसे ‘×’ चचøह 
से दशा या जाता है। 
नियम: 
✓ गुिनफि िो a × b या a·b िे ǳप म&  दशा या जाता है। 
✓ दो धनाõमि संìयाआ&  िा गुिा = धनाõमि 

✓ दो ऋिाõमि संìयाआ&  िा गुिा = धनाõमि 

✓ एि धन और एि ऋि संìया िा गुिा = ऋिाõमि 

उदाहरH:8 × 4 = 32 

4. भाग (Division) 

पररभाषा:किसी संìया िो समान भागा&  म&  बाँटना भाग िहिाता है। ईसे ‘÷’ चचøह से दशा या जाता है। 
नियम: 
✓ भाग म& , पहिी संìया िो भाजय (Dividend) और ǰसरी िो भाजि (Divisor) िहा जाता है। 
✓ यदद भाजय (Dividend)  > भाजि (Divisor) हो, तो पररिाम > 1 होगा। 
उदाहरH: 6 ÷ 2 = 3 

माना वकसी संìया ܽ को ܾ से विभëत करने पर भागफल ݍ तथा शेषफल ݎ है तब a =  भाñय b =  भाजक q =  भागफल r =  शेषफल 

 

 भाñय = ( भाजक ×  भागफल ) +  शेषफल  

BODMAS नियम (संवियाओं का िम) 

जब किसी गणितीय ĸǑ म&  अनेि संकĪयाएँ हा& , तो हि िरते समय एि ननणित Īम अपनाना आवāयि होता है। ईसी Īम 
िो BODMAS/PEMDAS िहते ह0। 
1. BODMAS 

BODMAS िा पूि  ǳप है: 
B - Brackets (िोǗि) 

O - Orders (घातांि, वग , वग मूि) 

D - Division (भाग) 

M - Multiplication (गुिा) 

A - Addition (जोड़) 

S - Subtraction (घटाव) 
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उदाहरH: 2 × 20 ÷ 2 + (3 + 4) × 3² − 6 + 15 

Step 1: िोǗि हि िर& : = 2 × 20 ÷ 2 + 7 × 3² − 6 + 15 

Step 2: घात हि िर& : = 2 × 20 ÷ 2 + 7 × 9 − 6 + 15 

Step 3: गुिा और भाग बाएँ से दाएँ: = 40 ÷ 2 + 63 − 6 + 15 = 20 + 63 − 6 + 15 

Step 4: जोड़ और घटाव: = 92 

2. PEMDAS 

PEMDAS िा पूि  ǳप है: 
P - Parentheses (िोǗि) 

E - Exponents (घात) 

M - Multiplication 

D - Division 

A - Addition 

S - Subtraction 

उदाहरH:(4 × 3 ÷ 6 + 1) × 3² 
= (12 ÷ 6 + 1) × 9 

= (2 + 1) × 9 

= 3 × 9 = 27 

योग करने की अøय ĸबĪयाएँ 

1. ĸथम n ĸाकृि संìयाओै का योग = ૛(૚+࢔)࢔  

जहाh  n ĸाकृत संìयाओ&  की संìया है। 
उदाहरण -1 से 25 तक की ĸाकृत संìयाओ&  का योग? 

हल -1 से 25 तक की ĸाकृत संìयाओ&  का योग  = ݊(݊ + 1)2݊ = 25⇒ = 25(25 + 1)2 = 25 × 262⇒6502 = 325
 

अतः 1 से 25 तक की ĸाकृत संìयाओ&  का कुल योग = 325 है। 
2. ĸथम ࢔ सम संìयाओै का योग = ࢔)࢔ + ૚) 

उदाहरण - ĸथम 25 सम संìयाओ&  का योग कीलजए। 
हल - ĸथम 25 सम संìयाओ&  का योग = 25(25 + 1)  = 25 × 26 = 650  

अतः ĸथम 25 सम संìया का योग = 650 है। 
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3. ĸथम n बवषम संìयाओै का योग ििाओ =  ૛ܖ

उदाहरण 

(i) ĸथम 20 विषम संìयाओ&  का योग बताओ। 
हल - ĸथम n विषम संìयाओ&  का योग = n2 

ĸथम 20 विषम संìयाओ&  का योग = (20)2 = 400 

(ii) 1 से 100 तक विषम संìयाओ& का योग वकतना होगा? 

हल - ओप जानते है वक 1 से 100 तक लगभग 60 विषम संìयाए&  होती है। 
अतः ĸथम 60 विषम संìयाओ& का योग ^ात करने पर - 
सुĳ = ĸथम n विषम संìया का योग = n2  = (50)2 = 2500  

अतः ĸथम 50 विषम संìयाओ& का योग = 2500 होगा। 
4. ĸथम 20 पणू ूसंìयाओै का योग = ૛(૚−࢔)࢔  

उदाहरण - ĸथम 20 पूण  संìयाओ&  का योग वकतना होगा ? 

हल - हमे जानते है वक पूण  संìयाएh  शूøय से ĸारÀभ होती है। 
पूण  संìयाएh  = 0,1,2,3,4, 
ĸथम 20 पूण  संìयाओ&  का योग = ௡(௡−1)2   = 20(20 − 1)2 = 20 × 192 = 3802 = 190  

अिः ĸथम 20 पूण  संìयाओ&  का योग = 380 होगा। 
5. ĸथम n ĸाकृि संìयाओै के वगाॎ का योग = ૟(૚+࢔૛)(૚+࢔)࢔  

उदाहरण - ĸथम 10 ĸाकृत संìयाओ&  के िगा,  का योग बताओ। 
हल - ĸथम n ĸाकृत संìयाओ&  के िगा,  का योग = ௡(௡+1)(2௡+1)6  

ĸथम 10 ĸाकृत संìयाओ&  के िगा  का योग  = 12 + 22 + 32 … … . . +102 = 10(10 + 1)(2 × 10 + 1)6 = 10 × 11 × 216 = 385
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महõिपHूण ĸǑ :  
1. पाh च अंको की सबसे बड£ संìया म&  से चार अंको की सबसे छोटी संìया का अøतर वकतना होगा? 

हल - सि ĸथम हम पाh च अंको की सबसे बड£ संìया - चार अंको की सबसे छोटी संìया 
पांच अंिो की सबसे बड£ संìया = 99.999 

चार अंिो की सबसे छोटी संìया = 1000 

अतः 
99999 − 1000 

98999 

अतः इन संìयाओ&  का अøतर = 98999 

2. राजू के पास 632.75 ǲपये है। िह बाजार से 182.28 ǲपये का सामान लाता है। अब उसके पास कुल वकतने ǲपये है? 

हल - राजू के पास कुल ǳपये = 632.75 ǲ 

राजू ने सामान खर£दा = 182.28 ǲ 

 ǲ 

6 3 2 पैसे 

-1 8 2 2 5 

4 5 0 4 7 

अतः राजू के पास शेष ǲपये है - 450.47 ₹. 
3. राम ने बाजार से 9 वकĬा. 500 Ĭाम चीनी खर£दी और रािा ने 7 वकĬा 875 Ĭाम चीनी खर£दी तो बताओ राम ने वकतनी 

अमिक चीनी खर£दी। 
हल - 
राम ने बाजार से चीनी   वकĬा   Ĭाम 

खर£दी →    9   500 

रािा ने बाजार से चीनी 
खर£दी →    7   875 

✓ 1 वकĬा. = 1000 Ĭाम 

वकĬा. Ĭाम  

9 500 

- 7 875 

1 652 

अतः राम ने 1 वकĬा 625 Ĭाम अमिक चीनी खर£दी। 
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4. एक सेल फोन का मूǍ 434 23 ǲ. है तो 14 सेल फोन का मूǍ वकतना होगा? 

हल - एक सेल फोन का मूǍ = 434 23 ǲ. 14 सेल फोन का मूǍ  = 434 23 × 14 = 13043 × 14 = 182563 = 6085 13
 

अतः 14 सेल फोन का मूǍ = 6085 13 ǲपये होगा। 
योñय िৠसमक 

= का योñय त¾समक ݔ ➢ 0 

ݔ ➢ + 0 =  ݔ

योñय ĸतिलोम 

= का योñय ĸनतलोम ݔ ➢  ݔ−

ݔ ➢ + (ݔ−) = 0 

उदाहरण - 4 का योñय ĸनतलोम ëया होगा? 

हल -4 का योñय ĸनतलोम = −4 = 4 + (−4) = 0 

गणुन िৠसमक 

= का गुणन त¾समक ݔ ➢ 1 

ݔ ➢ × 1 =  ݔ

गणुन ĸतिलोम 

= का गुणन ĸनतलोम ݔ ➢ 1௫ 

ݔ ➢ × 1௫ = 1 

उदाहरण - 
(i) 3 का गुणन ĸनतलोम बताओ? 

हल -3 का गुणन ĸनतलोम = 3 × 13 = 1 

(ii) 
57 का गुणन ĸनतलोम बताओ? 

हल − 57 का गुणन ĸनतलोम = 57 × 75 = 1 
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विभाñयता के नियम :  
वकसी संìया म&  भाग देने के ललए भी कुछ ननयम होते है। उøह&  ही भाजकता ननयम कहते है। इनसे शीĭ पता चल जाता है वक 
भाग जाएगा या नही। 
➢ 2 का भाजकिा तनयम : लजस संìया के अøत मे 0,2,4,6,8 अंक हो 
➢ 3 से भाजक तनयम : लजस संìया के सभी अंको का योग 3 से विभालजत होता- 

उदा. 38922 

इसमे 3 + 8 + 9 + 2 + 2 = 24 

अतः यह संìया 3 से पूण तः विभालजत है। 
➢ 4 से भाजकिा तनयम : लजस संìया के अTøतम दो अंक इकाइ  अंक ि दहाइ  अंक दोनो मे पणू त: भाग चला जाए तो  

उदा. (1) 42984 

इस संìया के 84 मे भाग जाएगा तो सýपूण  संìया मे भाग चला जाएगा। 
➢ 5 से भाजकिा तनयम : लजस संìया का अøत म&  इकाइ  अंक 0,5 तो िह 5 से पूण त: विभालजत होगी। 

उदा. (1) 9240 

इस संìया के अøत म&  0 है इसललए यह 5 से पूर£ तरह विभालजत होगी। 
Note -15 का बवभाजकिा तनयम इसी िरह से होगा। 

➢ 6 का भाजकिा - लजस संìया मे 2 या 3 का भाग भी पूरा-पूरा चला जाए तो उस संìया 6 का भाग भी चला जाएगा।  
उदा. (1) 48 इसमे 2 ि 3 का पूरा भाग जाता है इसललए इसमे 6 का भाग भी पूरा-पूरा जाएगा। 

➢ 7 का भाजकिा तनयम : वकसी संìया म&  7 का पूरा पूरा भाग जाएगा। 
लजसके ललए हम&  संìया के अंक को ǯगना कर शेष बची संìया मे से घटाना है। यह ĸवकया कइ  बार भी करनी पड सकती है। 
उदा. (1) 2961 

इस संìया का इकाइ  अंक 1 है और इसका दोगुना कर शेष बची संìया मे से घटाना होगा। ⇒ 2961 का इकाइ  अंक 1 × 2 = 2 ⇒  296 − 2 = 294 → 4 × 2 = 8 ⇒  29 − 8 = 21 ⇒ 21 से पुर£ विभालजत है। अतः यह संìया भी पूण तः विभालजत है। 
Note- यदद कोइू संìया लगािार 6 िार ओ जाए िो वह संìया भी 7 से पणूूिः बवभालजि होगी। 
उदा. (1) 2222222 

(2) 999999 

➢ 13 का भाजकिा तनयम - इसम&  इकाइ  के अंक का चार गुना करके शेष संìया मे जोडते है। 
उदा. (1) 6357 

यहा&  635 + 7 × 4 = 635 + 28 = 663 660 + 3 × 4 = 66 + 12 = 78 
अतः 78 मे 13 का भाग पूण तः विभालजत है। 
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➢ 8 का भाजकिा : लजस संìया के अøत के तीन अंका&  मे 8 का भाग चला जाए तो उस पूर£ संìया मे 8 का भाग जाएगा। 
लजसके अøत के इकाइ , दहाइ , सैकडा के अंक लेने है। 
उदा. (1) 5432 संìया 432 मे यदद 8 का भाग पूरा-पूरा चला जाए तो यह संìया 8 से पूण तः विभालजत होगी। 

➢ 9 का भाजकिा तनयम : लजस संìया के अंको का योग करने पर उस संìया मे 9 का भाग चला जाए तो िह 9 से 
पूण त: विभालजत है। 
उदा. (1) 8073 म&  अंका&  का योग 8 + 0 + 7 + 3 = 18 

18 मे 9 का भाग जाता है इसललए इस पूर£ संìया 8073 म&  भी जाएगा। 
➢ 10 का भाजकिा तनयम : लजस संìया िे अंत म&  0 हो तो 

उदा. (1) 100 , (2) 1000 (3) 590 

➢ 11 का भाजकिा तनयम : लजस भी संìया म&  सम ăथान पर अंक और विषम ăथान पर अंक का अøतर 0 या 11 के 
पहाडे म&  से ओये तो िह संìया 11 से पूण तः विभालजत होगी। 
उदा. (1) 2893 

यहा संìया के सम ăथान पर अंक - विषम ăथान पर अंक = 

= (8+3)-(2+9) 

= 11 – 11 = 0 

यहा 0 ओने पर यह संìया 11 से पूण तः विभालजत है। 
(2) 76,824 संìया 11 से पणू तः विभालजत है या नही? 

➢ 17 का बवभाजकिा तनयम - इसमे संìया के इकाइ  अंक को पाh च गुना करके शेष म&  से घटाते है और अøत मे जो बची 
संìया मे 17 का भाग जाएगा तो िह 17 से पूण तः विभालजत होगी। 

भारतीय मुĵा  
➢ मĵुा (Currency) वह ăवीिाय  मा÷यम है लजससे किसी अि ǎवăिा म&  वăतु और सेवाएँ खरीदी-कबĪी होती ह0। 
➢ मĵुा के मìुय कायण: 

✓ विनिमय का मा÷यम (Medium of exchange) — िेन-देन सरि बनाना। 
✓ मǍू की ईकाईण (Unit of account) — वăतुआ&/सेवाआ&  िे दाम नापना। 
✓ मǍू का भंडार (Store of value) — भकवĂय म&  उपयोग िे लिए धन संĬहीत िरना। 
✓ ओिधि-सýबøिी भगुताि का मािदôड (Standard of deferred payments) — िज  व ऋि िे 

भुगतान िा आधार। 
➢ भारतीय मुĵा, एि आछधिाररि मा÷यम ह0  लजसिे ǈारा भारत देश िे अंदर वăतुआ&  और सेवाआ& िा मूǍ चुिाया जाता ह0  ।  

✓ भारतीय मुĵा िी मिू ईिाई  "ǲपया" (₹) है। 
✓ 1 ǲपया = 100 पैसे (हािांकि छोटे मूǍ िे लसëिा&  िा ĸयोग अब बǷत िम होता है) । 

✓ ईसे भारतीय ररजिण बळक (RBI) जारी िरता है और ईसिा कवननयमन भी RBI ही िरता है। 
✓ भारतीय मुĵा म&  लसëके और िोट दोना&  शाछमि होते ह0। 
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➢ ‘ǲपया’ शबद की उõप॓ि 

✓ ‘ǲपया’ शबद संăिृत िे "ǳùयकम" से आया है, लजसिा अि  है चाँदी का लसëका। 
✓ ईसिी शुǲआत शेरशाह सूरी िे शासनिाि (1540–1545 ई .) म&  Ƿई , जब उøहा& ने 178 Ĭेन (िगभग 11.53 

Ĭाम) वजन िा चाँदी का ǲपया जारी किया। 
भारतीय मĵुा का ईनतहास :  
➢ िैददक काि ( 1500 ईणसा पिूण से 600 ईणसा पिूण) 

✓ ईस समय िोई  लसëिे या नोट्स नह¦ िे  
✓ यहाँ िे िोग वăतु कवननमय ĸिािी िा ĸयोग िरते िे ।  
✓ वăतु कवननमय ĸिािी - एि वăतु िे बदिे ǰसरी वăतु दी जाती िी ।  
✓ जैसे - अनाज िे बदिे िपड़े, ǰध िे बदिे नमि ।  

िैददक साहहুय से साćय 

➢ कवǈान थॉमस और भôडारकर िे अनुसार मुĵा िा ĸारंभ भारत म&  िैददक काि से माना जा सिता है। 
➢ वैददि साहहतय म&  मĵुािाची शबद छमिते ह0। 
➢ ‘हहरôय’ शबद - मूǍवान धातु-खंड िे लिए ĸयुëत (ăवि  और रजत दोना& )। 

✓ ऋíवेद म&  वि न: 
▪ एि ऋनि ने ददवोदास िो 10 अǓ, 10 कोश, 10 बǷमǍू िăर, और 10 हहरôय पप਑ड भ&ट किए। 

✓ हहरôय िे ĸिार: 
▪ हररत हहरôय - ăवि  
▪ रजत हहरôय - चाँदी 
▪ हहरôय वबøु - मोती 

➢ पाणHनि की अǕा÷यायी - धन िे ननणित पररमाि िो ‘हहरôय’ िहा गया है। 
➢ ऋíवेद म&  धन िे ǳप म&  गाय, अǓ और चøĵित (चाँदी) िा उÿिेख छमिता है। 
➢ ‘चाँदी’ नाम संभवतः उसिे चøĵमा के समाि ििि रंग िे िारि पड़ा। 
अøय महõिपHूण वबøु  
➢ भारतीय मुĵाशाăर िे जिक जेýस पĸ਑सेप ह0। मुĵा के अ÷ययि िो मुĵाशाăर (Numismatics) िहा जाता है।  
➢ लसëका (Coins)- भारतीय साहहTतयि कववरिा&  म&  ईन धातखुôडा&  िो 'ओहत' नाम ददया गया है। आहत लसëिा&  

िो पंचमाकण  लसëके भी िहा जाता है ëया& कि ईसम&  पांच ĸकार के चचøह पाये जाते ह0। ये लसëिे रजत एिं ताļ 
निॾम਑त होते िे। 

➢ ăिHण निॾम਑त िातखुôड (आहत मुĵा) अभी ति ĸाùत नह¦ हो सिा है। ăवि  नन{मित धातुखôडा&  िा उÿिेख िेवि 
साहहTतयि वििरHां (ऋíिेद) म&  ĸाùत होता है। ऋíवेद म&  ईन धातु खôडा&  िो निĂक और सिूHण िहते िे। 
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➢ मनुǙृनत म&  ईन लसëिा&  िो धरि (ननणित वजन धारि िरते िे) एवं पुराि (पुराना) िहा गया है। 

➢ िात ुएिं लसëकां के िाम :  
a. ăवि  - ननĂि या सुवि   
b. रजत - िािा पि, शतमान, शाि (शतमान िा 1/8 वां हहăसा)  
c. ताļ - माि, िाििी, वविशनति   

➢ महाजिपद काि (600 ईणसा पिूण से 321 ईणसा पिूण )  
✓ ईस िाि मे भारत मे लसëिा&  िी शुǲआत Ƿई  लजसे पंचमाि  लसëिे िहा जाता िा ।  
✓ पंचमाि  लसëिे - चांदी और तांबे िे लसëिे होते िे । लजनिे ऊपर और नीचे छोटे छोटे ĸतीि उिेरे जाते िे । ये 

चचøह हािी, सूय , पहहया या जयाछमतीय चचøह होते िे ।  
✓ लसëिा&  िा आिार और वजन समान नह¦ होता िा ।  

➢ मौयण काि (321 ईणसा पिूण से 185 ईणसा पिूण )  
✓ मौय  िाि मे चांदी िे पंचमाि  लसëिे िा ǎापि उपयोग किया ।  
✓ ईन लसëिा&  मे राजा िा नाम या चेहरा नह¦ होता िा ।  

➢ गùुतकाि (320 ईणसा पिूण से 550 ईणसा पिूण )  
✓ ईस िाि मे सोने िे लसëिे (दीनार) िा उपयोग किया जाने िगा ।  
✓ लसëिा&  पर गुùत सļाट िी छकव या हहøǰ धम  िे ĸतीि होते िे ।  

➢ मख़ुăिम काि (12 शताबदी से 16 शताबदी ) 

✓ ददÿिी सǌित  
▪ चांदी िा टंिा और ताबे िा लसëिा जीति नाम िे लसëिे चिन मे िे ।  
▪ लसëिा&  पर अरबी और फारसी भािा मे चचøह बनाए गए ।  

✓ मगुि साļाñय :  
▪ सव ĸिम ǲपया लसëिा शेरशाह सूरी ने 1540 ई  मे चिाया गया यह लसëिा चांदी िा बना िा और ईसिा 

वजन 178 दाने (िगभग 11.66 Ĭाम ) िा ।  
▪ शेरशाह सूरी िे ईस ǲपये िो मगुि बादशाह अिबर ǈारा भी बåावा छमिा ।  
▪ अिबर ने अपने सोने िे लसëिा&  मे “ खुदा िा बंदा “ लिखवाया िा, लजससे उसिी यह मĵुा कवदेशा&  मे भी 

सýमाननत िी ।  
▪ सोने िा मोहर एवं तांबे िा दम भी चिन मे िा ।  
▪ मुगि िाि िे लसëिा&  पर सļाटा&  िी छकव और फारसी भािा मे लिखावट होती िी ।  

➢ विहटश काि (18 ि঩ शताबदी से 1947 तक):  
✓ किहटश शासन मे भारतीय मुĵा ĸिािी िा ǳप बदि गया । सि 1835 से भारत मे एकीकृत मĵुा ĸHािी िाग ू

िी गई  ।  
✓ सन 1861 मे भारत मे पहिी बार िागज िे नोट्स िी शुǲआत Ƿई  । सबसे पहिे 10 ǲपये और 100 ǲपये िे 

नोट्स छापे गए िे ।  
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✓ 1857 िे भारतीय कवĵोह िे बाद किहटश सरिार ने ǲपये िो औपननवेलशि भारत िी आछधिाररि मुĵा घोनित 
किया और भारतीय पारंपररि हडजाईना&  िी जगह वििग जॉज  िǗम (VI) िा चच् िगाया। 

✓ भारतीय ररजव  ब0ि (RBI) िी ăिापना 1 अĸैि 1935 िो Ƿई । जनवरी 1938 म&  RBI ǈारा जारी पहिा िाâजी 
नोट पाँच ǲपये (₹5) िा िा, लजस पर वििग जॉज  िǗम िा चच् अंकित िा। 

➢ ăितंरता के बाद भारतीय ǲपया 
✓ 1947 म&  ăवतं्ता ĸाùत िरने िे बाद आधुननि भारतीय ǲपये म&  जॉज  िǗम (George VI) ŀृंखिा िी जगह 

सस਑ह ăतंभ ŀंृखिा (Lion Capital Series) ने िे िी। ăवतं्ता िे बाद भारतीय ररजव  ब0ि ǈारा जारी किया 
गया पहिा नोट एक ǲपये (₹1) िा िा। 

✓ ăितंर भारत के लसëकां का िगीकरH 

▪ पिूण नििाणररत शंखिा (Frozen Series) – 1947-1950 

o यह ŀृंखिा संĪमि िाि िे मĵुा ĸबंध िो दशा ती है, जो भारतीय गिराजय िी ăिापना ति जारी रही। 
o मौदĵि ĸिािी म&  िोई  बदिाव नह¦ Ƿआ - 

 1 ǲपया = 192 पाई   
 1 ǲपया = 16 आना 
 1 आना = 4 पैसे  
 1 पैसा = 3 पाई   

▪ ओिा ŀंृखिा (Anna Series) 

o यह ŀृंखिा 15 अगăत 1950 िो शुǳ Ƿई  और गिराजय भारत िी पहिी मुĵा ĸिािी िा ĸनतननछधõव 
िरती िी। 

o वििग िा चच् हटािर अशोक ăतंभ के सस਑ह िा चच् िगाया गया। 
o 1 ǲपये िे लसëिे पर बाघ िी जगह िाि की बालियां का गƫुा छापा गया, जो ĸगनत और समृचǁ िा 

ĸतीि िा। 
o अøय लसëिा&  पर भारतीय पारंपररि आिृनतयाँ अंकित िी गई ं । 
o मौदĵि ĸिािी िगभग वही रही - 1 ǲपया = 16 आना। 

✓ दशमिि ĸHािी का ओगमि  
▪ लसतंबर 1955 मे भारतीय लसëिा अछधननयम मे संसोधन िरिे देश मे मीहटिि पǁनत िो िागू िरने िा ननि य 

लिया गया और यह संसोधन भारत मे 1 अĸैि 1957 िो ĸभावी Ƿआ ।  
▪ ǲपये िा मूǍ वही रहा परंतु ǲपये िो 16 आना या 64 पैसे िी जगह 100 पैसे िे बराबर िर ददया गया ।  
▪ देश िी आम जनता िी समझ िे लिए ईसिा नाम िया पैसा रखा गया और यह 1957 से 1964 ई  ति 

चिा । ईस दौरान 1,2,5,10,20,25,50 पैसे और 1 ǲपये िे लसëिे चिन मे आए ।  
✓ बाद म&  वि  1996 म&  ससिह ăतंभ ŀृंखिा िे सभी नोटा&  िो महाõमा गांिी ŀंृखिा से बदि ददया गया, लजसिी 

शुǲआत ₹10 और ₹500 िे नोटा&  से Ƿई । 
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